
Prof : O. Mondher Suite Réelle : (Résumé du cours)           4ème   Sc                                                
 

A- Généralités : 
 1) Une suite numérique est une application de ℕ  
      (ou une partie de ℕ) dans  ℝ. 
 2) Une suite peut être définie :  
    - d’une façon  𝑒𝑥𝑝𝑙𝑖𝑐𝑖𝑡𝑒 ∶  𝑢𝑛 = 𝑓(𝑛) où f est une  
       fonction définie sur ℕ 
    - par récurrence : 0u est donnée et    𝑢𝑛+1 = 𝑓(𝑢𝑛)  

      où f  est  une fonction. 
 
 3) Raisonnement par récurrence :  

Soit 𝑃(𝑛) une propriété à démontrer pour tout entier 
𝑛 ≥ 𝑛0   où 𝑛0 est un entier naturel donné.  
1ère étape : On vérifie que 𝑃(𝑛) est vraie pour l’entier  𝑛0 .  
2ème étape : On démontre que si 𝑃(𝑛) est vraie pour tout 
entier   𝑛 ≥ 𝑛0  ,  alors  𝑃(𝑛 + 1) est vraie.   
Conclusion : pour tout entier 𝑛 ≥ 𝑛0 la propriété 𝑃(𝑛) est 
vraie. 

B – Suites particulières : 
    1 – Suites arithmétiques :  
   𝑢𝑛  est une Suite arithmétique s’il existe un réel r tel que 

     pour tout 𝑛 ∈ ℕ , 𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 = 𝑟 ; c'est-à-dire que 
   𝑢𝑛+1 = 𝑢𝑛 + 𝑟.   (r est la raison de la suite 𝑢) 
 Termes générales d’une Suite arithmétique :  

 
 

 
 
 

 Pour calculer la somme S des termes consécutifs d’une   
      suite arithmétique : 

  2 - Suites géométriques : 
   𝑢𝑛   est une Suite géométrique s’il existe un réel q  

      tel que  pour tout  𝑛 ∈ ℕ ,  
𝑢𝑛+1

𝑢𝑛
= 𝑞 ; c'est-à-dire que 

    𝑢𝑛+1 = 𝑞. 𝑢𝑛 .   (q est la raison de la suite 𝑢) 
    Termes générales d’une Suite géométrique : 

 
  
 

 Pour calculer la somme S des termes consécutifs d’une  
    suite géométrique : 

 Limite d’une suite géométrique :  𝒖𝒏  = 𝒖𝟎. 𝒒𝒏 

   
 
 

   C- Suite majorée-minorée-bornée  
   (𝑢𝑛)  est dite majorée par 𝑀 ⟺ 𝒖𝒏 ≤ 𝑴 
   (𝑢𝑛)  est dite minorée par 𝑚 ⟺ 𝒖𝒏 ≥ 𝒎 

    (𝑢𝑛) est dite bornée  ssi  elle est à la fois majorée  
        et  minorée c'est-à-dire que  𝒎 ≤ 𝒖𝒏 ≤ 𝑴 
 
 D- Monotonie (ou sens de variation) d’une suite  
  une suite (𝑢𝑛) est dite croissante       ⟺ 𝒖𝒏+𝟏 ≥ 𝒖𝒏 
  une suite (𝑢𝑛) est dite décroissante  ⟺ 𝒖𝒏+𝟏 ≤ 𝒖𝒏 
 

   E- Convergence d’une suite  
 On dit qu’une suite   𝑢𝑛  est convergente si elle admet  
      une  limite finie ℓ.  Si non elle est dite divergente. 
 Si une suite possède une limite celle-ci est unique. 
 Si une suite est convergente alors elle est bornée. 
 Toute suite croissante et majorée est convergente. 
 Toute suite décroissante et minorée est convergente. 
 Toute suite   𝑢𝑛   croissante et non majorée est  
      divergente et   𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
𝑢𝑛 = +∞  . 

 Toute suite  𝑢𝑛  décroissante et non minorée est   
       divergente et   𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
𝑢𝑛 = −∞   

 

   F- Limites et ordre : 

  Si    
𝑣𝑛 ≤ 𝑢𝑛              

 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

𝑣𝑛 = +∞   
           𝑎𝑙𝑜𝑟𝑠         𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
𝑢𝑛 = +∞     

  Si    
𝑢𝑛 ≤ 𝑣𝑛          

 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

𝑣𝑛 = −∞
              𝑎𝑙𝑜𝑟𝑠         𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
𝑢𝑛 = −∞  

  Si     
𝑣𝑛 ≤ 𝑢𝑛 ≤ 𝑤𝑛                    

 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

𝑣𝑛 =  𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

𝑤𝑛 = 𝑙   
    𝑎𝑙𝑜𝑟𝑠    𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
𝑢𝑛 = 𝑙  

   𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

𝑢𝑛 = 𝑙     ⇔      
 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

𝑢2𝑛 = 𝑙     

 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

𝑢2𝑛+1 = 𝑙
  

    
G- Convergence d’une suite de type  𝒖𝒏+𝟏 = 𝒇(𝒖𝒏)  

  

  H- Suites adjacentes :  
Théorème : Soient   𝑢𝑛  𝑒𝑡  𝑣𝑛  deux suites qui  
             vérifient Les  conditions suivantes :  
(𝟏)      𝑢𝑛 ≤ 𝑣𝑛  
(𝟐)      𝑢𝑛  est croissante,  𝑣𝑛  est décroissante 

         𝟑   𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

𝑢𝑛 − 𝑣𝑛 = 0 

       Alors : les suites   𝑢𝑛  𝑒𝑡  𝑣𝑛  sont dites adjacentes  
                     et elles convergent vers la même limite. 
 
 

𝒖𝒏  = 𝒖𝒑 + (𝒏 − 𝒑)𝒓 

𝑺 =
(𝒏𝒐𝒎𝒃𝒓𝒆 𝒅𝒆 𝒕𝒆𝒓𝒎𝒆 𝒅𝒆 𝑺) × (𝟏𝒆𝒓𝒕𝒆𝒓𝒎𝒆 + 𝒅𝒆𝒓𝒏𝒊𝒆𝒓 𝒕𝒆𝒓𝒎𝒆 )  

𝟐
 

𝒖𝒏  = 𝒖𝟎. 𝒒𝒏  𝒖𝒏  = 𝒖𝒑. 𝒒𝒏−𝒑 

𝑺 = 𝟏𝒆𝒓 𝒕𝒆𝒓𝒎𝒆 𝒅𝒆 𝒍𝒂 𝒔𝒐𝒎𝒎𝒆 𝑺 ×
       𝟏−𝒒𝒏𝒐𝒎𝒃𝒓𝒆 𝒅𝒆 𝒕𝒆𝒓𝒎𝒆 𝒅𝒆 𝑺

𝟏−𝒒                                
  

𝒖𝒏  = 𝒖𝟎 + 𝒏𝒓 

Si   −𝟏 < 𝑞 < 1          𝒒 > 1 𝒒 = 𝟏 𝒒 < −1 

𝒍𝒊𝒎
𝒏→+∞

𝒖𝒏     0 
+∞    𝒔𝒊  (𝒖𝟎 > 0)
−∞    𝒔𝒊  (𝒖𝟎 < 0)

 𝒖𝟎 
Pas  de 
limite 

 

Soit 𝑓 une fonction continue sur un intervalle I et (𝑢𝑛) 
 une suite à valeurs dans I qui  converge vers ℓ , 

 (Si   𝑢𝑛+1 = 𝑓(𝑢𝑛) et Si ℓ ∈ 𝐼) alors ((𝑓(ℓ) = ℓ). 
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